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ΘΕΜΑ 1   (4,0 ΜΟΝΑ∆ΕΣ) 

Α. Αν ,  Μ′Μ  είναι τα µέσα δυο ευθυγράµµων τµηµάτων ,  ΑΒ′ ′ΑΒ  αντίστοιχα, 

αποδείξτε ότι 2′ ′ ′ΑΑ +ΒΒ = ΜΜ
����� ����� ������

. 

 

Β. Αν Ο  είναι το κέντρο ενός παραλληλογράµµου ΑΒΓ∆  και Μ  το µέσον της 

πλευράς ΒΓ , αποδείξτε ότι 
1

2
ΑΜ = ∆Γ + ΑΟ
����� ���� ����

.  

 

Γ. Τα σηµεία (2,1)Α , (3, 4)Β − , (0, 5)Γ −  είναι οι τρεις κορυφές ενός 

παραλληλογράµµου ΑΒΓ∆ . Να βρείτε τις συντεταγµένες της κορυφής ∆  και τα 

µήκη των διαγωνίων του παραλληλογράµµου. 

 

∆. Γράψτε πέντε ιδιότητες και τον τύπο αλλαγής βάσεως των λογαρίθµων  

 

 

ΘΕΜΑ 2     (6,0 ΜΟΝΑ∆ΕΣ) 

Α. Γράψτε τον ορισµό του εσωτερικού γινοµένου δυο διανυσµάτων α
��

, β
��

. 

 

Β. Αν α
��

, β
��

 είναι δυο διανύσµατα, να δειχθεί ότι ( )
2 2 2 2

2α β α β α β+ + − = ⋅ +
�� �� �� �� �� ��

. 

 

Γ. Αν α
��

, β
��

 είναι δυο διανύσµατα τέτοια ώστε 2α =
��

, 5β =
��

 και ( )
�

,
3

π
α β =
�� ��

, να 

υπολογίσετε το δ
��

, όπου 5 4δ α β= −
�� �� ��

. 

 

∆. Να βρεθεί η εξίσωση της µεσοκαθέτου του ευθυγράµµου τµήµατος ΑΒ , όπου 

(3, 1)Α − , (2, 4)Β . 

 

Ε. Να βρεθούν οι εξισώσεις των διχοτόµων των γωνιών που σχηµατίζουν οι ευθείες 

( )1 : 3 4 2 0x yε − + = , ( )2 :12 5 1 0x yε + − = . 

 

Στ. Ποια η εξίσωση της ευθείας που είναι παράλληλη στην ( ) : 3 4 2 0x yε + − =  και 

απέχει 5 µονάδες από αυτήν; 
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