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Αγαπητοί φίλοι,
μαθητές και συνάδελφοι,
με ψυχολογία ζωής
και ανάτασης στην αισιοδοξία,
μένουμε
πεισματικά ανειροπόλοι,
στην ελπίδα
της βελτίωσης από παντού,
στην καθημερινότητα
της απλότητας και του φυσιολογικού ...

και όπως λέει και ο “ποιητής” ...
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που δε χάνεται
υπάρχει σ’όλους κάτι
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, μαζί με τις της έκδοσης, έκαναν την προσπάθεια

αυτήναφαίνεταιόλοκαιπιομακρινή…
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5)   = 24,  = 4,  : (X, , Z ) = (1150, 96, 1154), 
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6)   = 4,  = 24,  : (X, , Z ) = (180, 96, 204), 
7)   = 6,  = 16,  : (X, , Z ) = (280, 96, 296), 
8)   = 16,  = 6,  : (X, , Z ) = (765, 96, 771), 
9)   = 8,  = 12,  : (X, , Z ) = (378, 96, 390), 
10)   = 12,  = 8,  : (X, , Z ) = (572, 96, 580). 

 2 : 
 = 40 = 1.40 = 2.20 = 4.10 = 5.8, 

)  28Z   (3  1)
2

,  =8,  =3,  X=Z =32, = =24   (X, , Z ) = (32, 24, 40), 

) 216Z 40 (2 1)
2

,  = 16,  = 2 X = Z  = 24, = =32   (X, , Z ) = (24, 32, 40), 

) 210X 40 (3 1), 10
2

,  = 3, Z = X +  = 50,  =  = 30   (X, , Z)=(30,40,50). 

 = 2 · 20 = 4 · 10 = 5 · 8   : 

i)  = 2,  = 20, 22Z (20 1) 401,
2

 X = Z   = 399   (X, , Z ) =(399, 40, 401), 

ii)  = 20,  = 2, 220Z ·(2 1) 50
2

, X = Z   = 30   (X, , Z ) =(30, 40, 50), 

iii)  = 4,  = 10,  24Z ·(10 1) 202
2

, X = Z   = 198   (X, , Z ) = (198, 40, 202), 

iv)  = 10,  = 4,  210Z ·(4 1) 85
2

, X = Z   = 75   (X, , Z ) =(75, 40, 85), 

v)  = 8,  = 5,  28Z ·(5 1) 104
2

, X = Z   = 96   (X, , Z ) =(96, 40, 104). 

 ( )  2 = (Z  X )(Z + X ) = P(Z + X ),  .  2  . 

)  :  2  ,  Z X=   Z+X= C2,  Z=
2(1 C )

2
,  

1,3,5,7,... , C 3,5,7,...    C2 + 1 10.   C = 2  + 1 

  
2

2
1 2 1

Z   2 1 ,
2

  ,  .    = 1,  Z =
2(1 C )

2
    = C  = C.  (C = 5, Z  = 5,  X  = 4,    = 3), (C = 5, Z = 13, X = 12,  = 5), (C = 7, 

Z = 25, X = 24,  = 5),      . 

)  :  Z X= 2  Z+X = 2,   2= 2 2  
2 2

Z  
2

,      

, 2 = {1, 9, 25, 49, 81, 121, . . .}, 2 = {9, 25, 49, 81, 121, . . .} 
: 

1)  Z  =  29,  .  
21 C29 

2
   C2  =  57,  .  

2 2

29   
2

,  58 = 2 + 2 

= 32 + 72    =  ·  = 21, X = 20, (X, , Z ) = (20,21,2,29). 

2) Z = 23, .  
21+C23    

2
 

 C2 = 45, . 

 46 = 2 + 2 .        23  
   . 

3) Z  = 123 = 1 · 123 = 3 · 41.  3 · 41 =
2C 1
2

    = 3, 41 = 
2C 1
2

, C=9,     =  · C 

= 3 · 9 = 27, X 2 = 412  272, X =120, ( , , Z ) = (120,27 , 123). 

 
2 2

123
2

 
 

  246 = 2 + 2 .   123 =
2C 1
2

   C2 = 245 . 
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4) Z = 85 = 5 · 17.  Z = 34
2

(22 + 1)   = 34,  = 2,   =  ·  = 

34 · 2 = 68,  X = Z   = 85  34 =51, (X, , Z ) = (51, 68, 85).  Z = 10
2

 (42+ 1) 

  = 10,  = 4,   = ·  = 10·4 = 40, X = Z  = 85 10 = 75, (X, , Z )=(75, 40, 85). 

 Z  = 5 · 17 =
2C 1
2

.   = 5, C2 = 33 .  Z = 85 =
2 2

2
, 

170 = 2 + 2 = 12 + 132, = 1,   = 13,   = 1·13 = 13,  X =84, (X, , Z ) = (84, 13, 85). 
5) Z   Z, ( 2 + 1).   Z =  × .  

 Z  = 52 = 4 · 13.   Z = 13 = 
2C 1
2

, C2 = 26  1, C  = 5,    = 1 · 5 = 5, 

X 2 = 132  52, X  = 12.   (X, , Z ) = (4 · 12,  4 · 5,  4 · 13) = (48, 20, 52). 
.      = 205.      -   

 X2+ 2=Z2,      =205. 

.  205 = 1 · 205 = 5 · 41   Z = 1 · 205 = 
2C 1
2

,   = 1  C = 410 

.  Z = 5 · 41 =
2C 1
2

,   = 5  C2 = 81  C = 9. 

   =  · c = 5 · 9 = 45, X  = Z   = 205  5 = 200  (X, , Z ) = (200, 45, 205). 
2 2

Z 
2

,  410 = 2 + 2 = 112 + 172     =  ·  = 11 · 17 = 187, 

X = Z  2 = 205  121 = 84, (X, , Z ) = (84, 187, 205). 

205 = Z  = 
2

2
1 82 2 1

2 2
,   = 82    = 2     =  ·   = 164, 

X = Z   = 205  82 = 123, (X, , Z ) = (123, 164, 205). 
 = 205 = 1 · 205,     =    = 1   = 205.  

21Z (205 1) 21013
2

  X Z 21012   (X, , Z ) = (21012, 205, 21013). 

 = 205 = 41·5,     =    = 41   = 5.  
241Z (5 1) 533

2
 X Z 492   (X, , Z ) = (492, 205, 533). 

 = 205 = 5 · 41,     =    = 5   = 14.  
25Z (41 1) 4200

2  
Z X 4205

 
 (X, , Z ) = (4200, 205, 4205). 

 
3. :    ,          

.  , 
1)            ,        

 Z = .  Z, ,         =  = 1 ·   = ,   = 1    = .   = , 
2( 1)X 
2

, 
2( 1)Z 
2

. 

2)   ,        . 
3)     ,     ( )  ( )      , 

   ,         . 
4)          ,     

 ,  =2 +1,     ,   X = , 
2(  1)   
2

, 
2( 1)Z   
2

   

    X2 + 2 = Z2.  = 13,  X = 13,  = 84, Z = 85.     (4)   (51, 68, 
85), (75, 40, 85), (84, 13, 85),       . 
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  –  

1.    *1 1 11 ln ,
2 3 1

 

: 
1f x , x 0
x

.

xOy x x
1,2, , 1,

 1 
1f x
x

1,2 , 2,3 , , 1, .

1 1 1 1E 1 1 1 1 1
2 2

f , x x

x 1 , x .
1

1 1 1 dx1
2 3 1 x

1 1 11 ln
2 3 1

.

2.    *1 1 1 1 22 ,m
1 2 2 3 3 m m m

  

: 
1 , 1f x x

x x
. f 1,m] .

 1 f
1,2 , 2,3 , m 1,m .

1 1 1E 1 1
2 2 3 3 m m

fC , x x x 1

x m .
m

1

1 2dx 1
x x m

 , 1 1 1 21
2 2 3 3 m m m

1 1 1 21 2
2 2 3 3 m m m

.

3.    1 52 1ln
52 51 51

  

: 1f x
x

51,52  1 

1
51

1
52

.

52

51

1AZE dx
x

52

51

1 1ln
52 51

x 1 52 1ln
52 51 51

.
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4.    : 2
201

  101ln
100

. 

: 1f x
x

200,202 . fC

0x 201
, .

2
201

fC x x
x 200 , x 202 .

202
202

200
200

1 202 101dx ln x ln ln
x 200 100

 , 101 2ln
100 201

5.    : 

a. 0 720
20

   b. 0 120
3

 

: a. 
9

0

0

20 xdx
9

.

020 .

9
. 020

9
. 7

9 20
, 0 720

20
.

b.
( )= .

0E 20
9

.

1
9E

2 9 9
 .

9
.

t 0
9

. 21 t
9

2

2 2 2 2 2

1 1 t 36 36 36 3,1 111,6 1t t 0,3338
2 9 18 9 18 324 3,1 334,24 3

1
9 3

.

6.    xe e x , x 1   
: x 1 , xe ex . x 1

. :
x x

x x t

1 1

e ex e e ex e e dt edt .
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.
x x

t

1 1

e dt edt  , xx 1 , e ex .

7.    : 
1 1

ee   
ee   

: 2

1 ef x , g x
x x

.

.

1 22
e e

1 1 1 eE dx , E dx e ln
x e x e

.

1 2E E ,
e1 1 1 1e ln

e e e1 1 1 1 e ee ln e ln e e e
e e e

8.  , , 1    ,  : ln ln
ln ln

.

: 2 1 .

 , 1 2 .

, .

: ln ln ln ln ln ln1 1 2
ln ln ln ln

.

1f x
x

.

fC , x x
x , x

1
1E dx ln ln
x

,

fC ,
x x

x , x

2
1E dx ln ln
x

.

 (2) , 1 2E E , 3
ln ln

.

.

3 4
1 1E dx ln ln ln ln ln ln ln ln ln dx E
x x

1 3 4 2 1 2E E E E E E . 1 1ln ln
ln ln

 .

1 2E E .,  (3).  
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.

,
.

.
. . .

( = ). .
. ( = ).

. ( 3 ).
(100 , )

. ( )
' .( )

( )
. = 44 = 56,5 .

30 ( ).
( . ).

, 309.
=12 =1728 . .

( ).
= .

( )
.

.
,

. « ' » (
).

(
, 10 ). (70 ).

( ).
( ) (

) 64 ,
. , 75 .

, . ,
. . (

), , , , , , ,
, , , , .(

31,23 ).
, , . , ,

, , , , , ,
, .

, .
, , .

( ) .
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: , .
(oz) .
(1 oz) = 31,104 .

(carat): . . 5 585 750 835
14 18 20 . 14/24=0,583 585, 5x0,585=2,92

. 2000 € 14
(2000/31,104)x2,92=64,30x2,92=187,75€

18 18/24=0,750 750 20 20/24=0,833 835.
,

. ,
.

. 1930
(carat) 1/5

, 1ct = 0,20gr. 1953. 1961
(SI),

, .

: 28
2500 2600 4 :

1 1 4
3 3 1;

:
. . bit, Byte, (103),

mega(M, 106), giga(G, 109), tera(T, 1012), ;
: , .

2500 2000 .
2800 . ; ( )

: , . , .
: , .

. ;
:

. ;
, 122

: : 2019
: 99,99% 99,100%.

3 : 3 7. 7
3 .

: 4 ,
. .

’ 7 8 .

300x200 60.000 1
1 150x200 30.000 2
2 150x100 15.000 4
3 75x100 7500 8
4 75x50 3750 16
5 37,5x50 1875 32
6 37,5x25 937,5 64
7 18,75x25 468,75 128
8 18,75x12,5 234,375=60000:256 256

256 256 .
: 2025 45 2025:45=45.

1 2 3 4
5 6 7 8
9 10 11 12

25 26 27 28
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 Simkin  150 
, ,

, ,
.

, 1 .
! 1850 8

.
, ,

. 8
8 8×8.

,
92 4.426.165.368 8

,
.

, ,
«The Journal of Artificial Intelligence

Research»,
! « » ,

27×27 2,34 .
1.000×1.000 1.000 ,

. n
1848 8 ,

. 1869
.

Ian Gent,

Gent
,

,
.

Michael Simkin, Harvard, (0.143n) n

nxn. Simkin
, 0.143

.
, 0.143

1.000.000 143.000. 1.000.000
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. , Simkin
,

.
, Simkin

.
,

.
" ",

Simkin (
"queenon") .

/
. Simkin

,
, .

Simkin ,
. ,

.
: arXiv, unboxholics.com, esquire.com, diakonima.gr, cyprusnews.eu, eps.edu.gr, europa.eu

 Shaw 2021 
Shaw 2021

,

2016,
, McGill

Space , (magnetars).
magnetars ,

.
.
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« »). « »
« »

.

pulsars,
.

. ,
.

magnetars
.

1956.
Sussex

1977.
1981.

,
NASA (Marshall Space Flight Center).
2013 .
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 « »
 “ ”

: University of
Toronto, , 2021,

IAMP (International Union of Pure and Applied Physics)
.

,
, . ,

,
. ,

,
.

“…
. . ’

. , '
. … “.

. . .
, .

, “... ,
, ,

. ,
. .

. , ,
.

…”. M , ’ ,
. , .

. :
. , . ,

, , ,
, .

. , , , . ,
(…). , Event

Horizon,
. ,

, (…).
.

, . «
. ,

,
. , .

…”. ,
“ ” .

, , ,
, , . ,

,
. , ,

.
.

». «
, , .

. , , .
.

.
. .

». : Lifo, physicsgg.me, thebest.gr, hellas now.com, e enimerosi.com



  122 (2021)  .2/81 

4    2022 
    

.

. ,
,

.
,

,
,

.

: , ,
,

,
. ( . .

,
), ,

, .

,

.
,

,

.
PISA,

.

( ,
, , )

,
. ,

( 104,
4823/2021),

/ ’
/ ’

,

.



Πανεπιστημίου 34 - Αθήνα

fax: 210 3641025

www.hms.gr e-mail: info@hms.gr

Κεντρική Διάθεση:

τηλ.: 210 3616532, 210 3617784

της Ελληνικής Μαθηματικής ΕταιρείαςΕκδόσεις

Τιμή 12€βιβλίου: Τιμή 12€βιβλίου: Τιμή 12€βιβλίου:

Τιμή τεύχους: 10€ Τιμή τεύχους: 10€Τιμή τεύχους: 10€

Νέα τιμή βιβλίου: 15€Νέα τιμή Νέα τιμή βιβλίου: 15€Νέα τιμήΝέα τιμή βιβλίου: 10€Νέα τιμή

Π
ερ

ιο
δ
ικ

ά
Δ

ια
γω

νι
σ
μ
ο
ί

Ο
λυ

μ
π

ιά
δ
ες

Π
ρ
ο
σ
φ

ο
ρ
ές

Β
ιβ
λ
ία
τη
ς
Ε
Μ
Ε

Β
ιβ
λ
ία
τη
ς
Ε
Μ
Ε

Τιμή 18€βιβλίου: Τιμή 15€βιβλίου: Τιμή 20€βιβλίου:

5

5

5

00

5

5

5

00

0

5

25

75

95

100

0

5

25

75

95

100


	Αρχαία Ήλις. Η Γενέτειρα των Ολυμιακών Αγώνων
	Αρχαία Ιωνία-Μίλητος
	Μαθηματικοί Διαγωνισμοί- Μαθηματικές Ολυμπιάδες
	HOMO MATHEMATICUS
	Α΄ ΤΑΞΗ
	Ασκήσεις στο τριώνυμο
	Παράλληλες ευθείες-Παραλληλόγραμμα-Τραπέζια
	Β΄ ΤΑΞΗ
	Εκθετικές Εξισώσεις
	Ασκήσεις Άλγεβρας
	Κανονικά πολύγωνα-κύκλος
	Κωνικές Τομές
	Γ΄ ΤΑΞΗ
	Ολοκλήρωμα
	Ο Ευκλείδης προτείνει ...
	Το Βήμα του Ευκλείδη
	Τα τρίγωμα και οι περιγεγραμμένοι κύκλοι
	Λύσεις Διοφαντικής εξίσωσης
	Απόδειξη ανισοτήτων με την βοήθεια εμβαδών
	Τα Μαθηματικά μας διασκεδάζουν
	αφορμές ... και στιγμιότυπα

