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Α. Αν ,  Κ Λ  είναι τα µέσα δυο ευθυγράµµων τµηµάτων ,  ΑΒ Γ∆  του χώρου, 

αντιστοίχως, τότε ισχύει ότι: 2 ΚΛ = ΑΓ + Β∆
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. Να γίνει το σχετικό σχήµα. 

 

Β. Να αποδειχθεί ότι αν ( )1 2
,α α α=

��

, ( )1 2
,β β β=
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, τότε 1 1 2 2α β α β α β⋅ = +
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. 

 

Γ.  Να γραφούν οι ορισµοί και από δυο ιδιότητες  του εσωτερικού και του εξωτερικού  

γινοµένου δυο διανυσµάτων α
��

, β
��

. 

 

∆. Έστω ευθείες 
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Α + Β + Γ = Α + Β ≠

Α + Β + Γ = Α + Β ≠
. Να γραφούν οι εξισώσεις 

των διχοτόµων ( ) ( )1 2,δ δ  των γωνιών που σχηµατίζουν, η εξίσωση της 

µεσοπαραλλήλου τους  ( )ε  και η απόσταση τους από το σηµείο 0 0( , )x yΜ .  

 

Α. Να λυθούν οι εξισώσεις: (α) log 3x = − ,  (β) ( )log 3 log2x + = − . 

Β. Να λυθεί η εξίσωση: 2log
16

x
x = . 

 

Α. ∆υο πλοία 1 2,Π Π  αναχωρούν ταυτοχρόνως από λιµάνι Λ . Το 1Π  κινείται µε 

ταχύτητα 1 25 u knots=  και πορεία 15oN W . Το 2Π  κινείται µε ταχύτητα 

2 20 u knots=   και πορεία 45oN Ε . Μετά από 3 t h=  ποια θα είναι η απόσταση d

µεταξύ των δυο πλοίων; Να γίνει το σχετικό σχήµα. 

 

Β. Πλοίο Π  απέχει από φάρο 1Φ  απόσταση 5 . .ν µ  και ταυτόχρονα βλέπει   φάρο 

2Φ ,  που βρίσκεται 7 . .ν µ δυτικά του 1Φ . Η διόπτευση του Π  από τον 2Φ  είναι 

60oN Ε . Να υπολογισθεί η απόσταση 2ΠΦ . Θεωρείστε ότι η γωνία που σχηµατίζει 

το πλοίο µε τους δυο φάρους είναι οξεία. Να γίνει το σχετικό σχήµα. 

 

Σε επίπεδο τρίγωνο ΑΒΓ είναι ( 3,3)Α − , (1,5)Β  και (3,3)Γ . Να βρεθούν οι 

εξισώσεις των  πλευρών και των   υψών του.                                                                                    
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