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ΘΕΜΑΤΑ ΓΡΑΠΤΩΝ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΩΝ  ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ ΠΕΡΙΟ∆ΟΥ 

ΦΕΒΡΟΥΑΡΙΟΥ 2011 ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  Α΄  ΕΞΑΜΗΝΟΥ. 

 

ΘΕΜΑ 1    (0,5 + 0,5 + 0,5 + 0,5 + 1 = 3  ΜΟΝΑ∆ΕΣ) 

Α. ∆είξτε ότι για οποιαδήποτε σηµεία Α, Β, Γ, ∆ ισχύει η σχέση ΑΒ+Γ∆ = Α∆ +ΓΒ
���� ���� ���� ����

.  

 

Β. ∆ίνονται τα 4α βΟΑ = +
���� �� ��

,  2α βΟΒ = −
���� �� ��

,  4 11α βΟΓ = −
���� �� ��

. Αποδείξετε ότι τα 

σηµεία Α, Β, Γ είναι συνευθειακά.  

 

Γ. ∆ίνονται τα (2,  1)α =
��

, ( 3,  4)β = −
��

. Ποιές οι συντεταγµένες των διανυσµάτων 

u α β= +
� �� ��

,  5v α β= −
� �� ��

, 4 2w α β= +
�� �� ��

; 

 

∆. ∆ίνεται  (4, 3)α = −
��

. Βρείτε  διάνυσµα β
��

 µέτρου 10 και αντίρροπο του  α
��

.  

 

Ε. Έστω α
��

, β
��

 τέτοια ώστε 2α =
��

, 4β =
��

, 
�( ),

3

π
α β =
�� ��

. Βρείτε τα εσωτερικά 

γινόµενα α β⋅
�� ��

,   α α⋅
�� ��

,   ( ) ( )3 4α β⋅ −
�� ��

,  ( )2α α β⋅ −
�� �� ��

.  

 

ΘΕΜΑ 2    (1 + 1 + 0,5 + 0,5 = 3 ΜΟΝΑ∆ΕΣ) 

Α. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε κορυφές τα σηµεία ( 1,  3)Α − , (0,  2)Β , (4,  5)Γ . Βρείτε 

την εξίσωση του ύψους Α∆ και την εξίσωση της µεσοκαθέτου (ε) της πλευράς ΒΓ. 

 

Β. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε κορυφές τα σηµεία (1,  4)Α , (0,  2)Β − , (4,  0)Γ . Βρείτε 

την εξίσωση της πλευράς ΑΒ και την εξίσωση της διαµέσου ΑΜ.  

 

Γ. Αποδείξτε ότι: 2 log5 3log 2 log 60 log 3 1+ − + = . 

 

∆. Αποδείξτε ότι: 3 3 3 33log 2 2log 6 log 4 log 8 2+ − − = .  

 

ΘΕΜΑ 3   (4 Χ 1 = 4 ΜΟΝΑ∆ΕΣ) 

Α. Να λυθούν οι ανισώσεις log( 1) 2x − < ,  ( )ln 1 0x
e − > .  

 

Β. Ποιο το εµβαδόν επιπέδου τριγώνου ΑΒΓ, µε 100 mΑΒ = , 120 mΒΓ = , � 060B = ; 

 

Γ. Τελεφερίκ αναχωρεί από υψόµετρο 1.500 m  και φτάνει  σε υψόµετρο 2.400 m  

κινούµενο µε ταχύτητα 3 
m

s
. Το συρµατόσχοινο του  σχηµατίζει µε το οριζόντιο 

επίπεδο γωνία 030 . Πόσα λεπτά διαρκεί η διαδροµή;  

 

∆. Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ ) είναι � 030B =  και το ύψος 5 cmΑ∆ = . 

Υπολογίστε τις πλευρές και τις γωνίες του τριγώνου.   

 

ΚΑΛΗ     ΣΑΣ    ΕΠΙΤΥΧΙΑ  ☺ 


