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ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  Α΄  ΕΞΑΜΗΝΟΥ. 

 

ΘΕΜΑ 1    (3 Χ 1 = 3 ΜΟΝΑ∆ΕΣ)  

 

Α. ∆είξτε ότι είναι κάθετα τα διανύσµατα a
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( )

2

a a

a

β
β −

��� �
��

� . 

 

Β. Αν ,a β
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 δυο µη µηδενικά διανύσµατα δείξτε ότι a aβ β⋅ ≤ ⋅
� �� � ��

. Πότε ισχύει το 

ίσον; Επίσης δείξτε ότι
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2 2a a aβ β β+ + − = +
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.  

 

Γ. Ποιες οι συντεταγµένες του συµµετρικού του σηµείου ( )1,  3M  ως προς την 

ευθεία ( ) : 2 3 0x yε − + = ;  

 

ΘΕΜΑ 2    (3 Χ 1 = 3 ΜΟΝΑ∆ΕΣ) 

 

Α. Αν G  το κέντρο βάρους του τριγώνου ΑΒΓ , δείξτε ότι 0G G GΑ+ Β+ Γ =
���� ���� ���� �

. 

 

Β. Να λυθούν οι εξισώσεις: 
4

3log x = , ( )3 2 2xlog x − = . 

 

Γ. Να λυθεί η ανισότητα ( )20 2log x − < . 

 

ΘΕΜΑ 3   (4 Χ 1 = 4 ΜΟΝΑ∆ΕΣ) 

 

Α. Ορισµός τριγώνου πλεύσεως (και σχήµα). 

 

Β. Ορισµός τεταρτοκυκλικής και ολοκυκλικής διοπτεύσεως σηµείου Κ από σηµείο Λ 

(και τα 8 σχετικά σχήµατα). 

 

Γ. Για ποια τιµή του λ∈�  είναι συνευθειακά τα σηµεία  ( )1,  3Α − , ( ),  2λΒ , 

( )2,  1Γ − ; 

 

∆. Πλοίο κινούµενο µε 0
30Z =

�
 σε δυο ώρες  διανύει απόσταση 80 . .ν µ . Να γίνει 

σχήµα. Υπολογίστε την ταχύτητα του πλοίου, την αποχώρηση e  και τη φ∆ . 
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