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Τα διαφημιζόμενα βιβλία δε σημαίνει ότι προτείνονται σπό την Ε.Μ.Ε.

Οι συνεργασίες, τα άρθρα, οι προτεινόμενες ασκήσεις, οι λύσεις ασκήσεων κτλ. πρέπει να

στέλνονται έγκαιρα, στα γραφεία της Ε.Μ.Ε. με την ενδειξη «Για τον Ευκλείδη Α΄. Τα χειρόγραφα

δεν επιστρέφονται. τα υπόκειται

(10,00+2,00 Ταχυδρομικά=12,00 ευρώ)

10,00 ευρώ

Το αντίτιμο για τα τεύχη που παραγγέλνονται στέλνεται:

Όλα άθρα σε κρίση
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To τρίγωνο του Pascal
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Αγαπητοί μαθητές και μαθήτριες και συνάδελφοι,
Στο τρίτο τεύχος του περιοδικού που έχετε στα χέρια σας, έχουμε δημοσιεύσει

άρθρα για τα πιο σημαντικά θέματα της ύλης που διδάσκεστε τη φετινή χρονιά. Στο
επόμενο τεύχος θα δημοσιευθούν θέματα από όλη την ύλη της φετινής τάξης, ώστε
να σας βοηθήσουν στις τελικές εξετάσεις. Περιμένουμε την αλληλογραφία σας με τις
απορίες σας, τις επιθυμίες σας ή τις παρατηρήσεις σας. Η συντακτική μας επιτροπή
κάνει μεγάλες προσπάθειες για να σας δίνει με απλό και κατανοητό τρόπο όλα τα
μαθηματικά θέματα.

Οι Συντονιστές της επιτροπής του περιοδικού
Π. Δρούτσας

Π. Χριστόπουλος

Καλό Πάσχα.
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 1        1 = 1 = 12 
 2        1 + 3 = 4 = 22 
 3        1 + 3 + 5 = 9 = 32 
 4        1 + 3 + 5 + 7= 16 = 42 
 5        1 + 3 + 5 + 7 + 9 = 25 = 52 
 6        1 + 3 + 5 + 7 + 9 + 11 = 36 = 62   . . .  

    ,       50  
  502  2.500. 

,  50 :  1 + 3 + 5 + 7 + 9 + 11 + . . . + 95 +97 +99 =  502     
         50   , 

3(2.500 .) =7.500 . =75 . 

 2  ,    
  ,       1,  

       50  : 
1 + 3 + 5 +  7 +  . . .  + 93 + 95  + 97  +  99. 

            . 
,   ,         

 (  Gauss)   ,    ,    .  
           ,  1 + 99,  100. 

       -  , 3 +  97,   100. 
     ,         

  100. 
1  +  3  +  5  +   7  +  . . .  +  93  +  95   +  97   +   99 

                                                        
                     
                                                             100              

 50     1   99,   25  ,  
   100.     25(100),  2.500. 

      (         
 50 )  2.500 . 

      1,      
      3: 3(2.500 .) = 7.500 .  

     7.500 . = 75 . 
 

   Gauss. 
                

       : 
1        3        5       7    . . .    93    95    97    99 
99    97     95      93   . . .      7      5      3      1   (1 + 99) + (1 + 99) + (1 + 99) + . . . 
(1 + 99) + (1 + 99) + (1 + 99)  



 ---------------------------------------------------------------------------------------        --------------------------------------  
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  ,  50     1   99,   
50  ,     100.    2    

,      500.210025
2
10050 . 

      1,      
      3: 3(2.500 .) = 7.500 .  

     7.500 . = 75 . 

 

 

  ,     ,  
    

(      ). 
  ,   50 
.      
   50 ;  

 
 
 
 
 
 

         4   .  
 

 2 

 
2 + 4 =  

 

2 + 4 + 6 = 

2 + 4 + 6 + 8 = 

 
1.      6   ,     

2 + 4 + 6 + 8 + 10 + 12; 
2.      50   ,     

2 + 4 + 6 + . . . + 96 + 98 + 100 
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«      -     

        » 
   2    

  «  »   
:   

(    2    ) 
====   . -MSc  2     

  
  (624 . . - 546 . )       

            μ .   
           ,  

   . 
  ( 325 . . - 270 .  ).          

“      ” (      «  » )    
          .    
 . 

             
2     14     2022.     

 ,        – 
,        Hans Freudenthal (1905 – 1990).  

          2   , 
   .  

 
   

           . 
  ,         .   
    ; (  19     ) 

 «  »           
 ,   .       
             ,  

     ,       
 . 

 
  

   : 14     2022 
1   (   )  
 (   )       ,   

,        .    
      ,     13 .  

      ,  « »,      
       58 .   18-21 
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    . ,   19,      
       “     ” ,  

            . 
             

 ,      ’     
             

 .  
             

      geogebra (  1)  
 

 
 1:       geogebra  (     
,   2   ) 

       :     
       .   ,    

     .       ; 
(  19     ) 
     geogebra       

         
  . 
 : )       (   ) 

)    (      )                      
)   (     ) 

2    (   )   
           

   . ,     , 
   ,         

 x     ,     ,    
        ,        

    .  
    : 
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1.  (  ) 
2.    
3.  -  
4.       

             
, ,            

     .        
         .  
           

 .  
  ,           

      (       
  geogebra   «  »     y 

          x   ,  
    2) 

 
 2:   y   x 

 

 
1.        ,   

     . 

2.              

. 

3.   ,    ,     

          

, ,  . 

4.       ,      

. 
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5.            

   .  

6.            

           . 

7.   ,        ( ), 

           (  

     ) 

8.            

     ,    .  

      
   –     

   
2    (     2   ) 

 

1   (   ay
x

) 

1.     y       (    
   y   )       

       x,  x = AB     
 . Y     a.  
       ;………………….……………. 

   ; ……………………………………………….. 

 , a = ……. 



     

  127 (2023) .3/26 

2.  ,          

        x (  x = AB    

  )

 x = ………………..

2   (  ) 

1.            

     x (  x      )

 x = ………………..

2.    z     .  
       ;………………….……………. 

 , z = ……. 

3.           . 

  = …….. 

 

,     :  

=………….

    …………     : 

……….. =………….

     …..      !!! 
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         18   
==========================================    -   

   ,    ,    
.        1880. H    

 :     ,  
      ,     
  .  ,   
        

   ,   .  

      . 

   ,  
    

    (     
  ),  ,      

,          . 
     ,     

  . 

        34  50     ,  
  ,  11  32  (11,12,13,14,16,18,20,22,25,27,29,32), 

         .  , 
        ,   

  o .  

    ,     . 
  «  »,            

 ,          .  

 

 ,       52      16 , 
    3,25, ,  

25,3
16
52

 

 

            ,  
       . 

 
     ,        

   ,      .     
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      .       
   ,    ,   .  

  ,         
 ,    . 

,   18 (2x9)  , 2 
     

 9  ,    
  . 

       
 70 ,     

,        
38 ,      19 .  

        
 :. 

38 2
19

 

         ,   
,      ,     . 

        ,     
,     .   

  c       = 70 ,   

  .= 3,14  70 .= 219,8 .,  2,2 . 

 

    ,     ; 

              , 
   =    

•   = 2 x 3,14 x 70   = 2 x  2,2 . =   4,4 . 

     4,4 .,     . 

    ,         , 
    .        ,  

  ,    ,    
 ,        ,     . 

 

 
1.           18     

  70 . 

 



 --------------------------------------------------------------------------------------------------     18    ----------------------------------------------------------------------------------------------  

  127 (2023) .3/29 

 

  
  

  
  

 
     

     
(   ) 

48 12   

48 14   

48 16   

48 18   

52 12   

52 14   

52 16   

52 18   

52 20   

2.    ,        
    (    ;). 

3.        18      
  .  

4.      ; 
 

  
 

 

 
  

 

 
  

 
 

 

 
  

 

 

48    52   

48    52   

48    52   

48    52   

48    52   

48    52   

48    52   

48    52   

48    52   

: Fundamentals of Algebra, Source Book, SALDIER - OXFORD 
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=========================================================================    

 
             

           
         ,  

 .  
                 
              . . 

            
 .       ,  ,  ,  

.           ,     
 ,           
             

    .      
        Georg Cantor 

(1845-1918).            
            

  ,  ,  ,   . . 
    Cantor:     ,   

       ,    ,      
      .      

  :           
        .     
       ,        

   15     . 
       :         

      ,  =   ,   . 
            

 : .          20      
 ,    Bertrand Russell     
    Cantor.           

 .  
      ,         

      . [1] .     ;  

        ,     [1] , 
    ,     . 

         ,    [1],    
 ,    .  

          

         . 
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     . 

,         ;      
      .            

                 
.  

            Cantor , ’    
        . 

           . 
   ={1,2,3,4,5,6,7,8}       . 

                 
5,       ,   ={2,4}.         

         ,        
      . 

   ={6,7,9}         9    
    .              .  

     .  
          Venn (John Venn 

  1834 – 1923). 

 

 

 
          .  ,  

      , : «     ».  

          ; 

        ;  
        ; 
             ; 
     ,            . 



 -------------------------------------------------------------------------------------------------------        ---------------------------------------------------------------------------------------------------  
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,               
.          

 ,          . 
           ;  

            ;   
        ,   ,    

      ,    , . .  
  ’               

  .            
           , 

         .     
 . 

     ,   ,      
          .  

            ,  
       :    
      ,         
        ,      
 . 

   : «    ,          
 ».    ,  :         

   ’   . 
      ,   ,   

  Blaise Pascal (1623-1662).        
       ,  de Mere: 

«       4     6   , 
          .     
    24      (2  ),  

         .  ,    
  ;     ;         

;». 
    :        8  

   1    8.     ,     , 
, ,   . .       .  

           2  4  6; 
.        1,2,3,4,5,6,7,8,    

  .     ={1,2,3,4,5,6,7,8}.     
       ={2,4}.     p 

              
,   2,       8,   p =   .   

     2:8=0,25  25%. 
      ,   ,    
 ,  ,   .  
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============================================       
 

.        
 

           :  
x + y =     (1),  , ,  ,    . . 3x – y = 1,  , x = 2, y = 5, . 

    (  )     (x, y)   .  
:  

H : 3x – y = 1    . .  : (1, 2), (2, 5), . . . 
             

: : y = 3x – 1  
 

      ,    ,     
  . 

          :  
 
1  :  

 0    0,     ,    
 , :  

    0    (1) : y = – x +  , 
 

y = – x +          (x, 

y)        ,  

 :  =  = –      

 yy    (0,  ).  

 
        : x + y =     

 x + y =     .  
 !  

    0   = 0    (1) : y =  

     xx .  
 
    = 0    0    (1) :  

x =        yy .  

 
2  :  
A   = 0   = 0    (1) : 0x + 0y =         (2), 

:  



 --------------------------------------------------------------------------         -----------------------------------------------------------------------  
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   = 0    (2)  0x + 0y = 0      
     .  

    0    (2)  0x + 0y =        
        .  

 
  

      x + y = ,      
           0    0. 

:  
  x + (  + 1)y = 5       ,   ,  + 

1   ,      .  
 

        B.
          

 ,   ,  ,   . 
    2   ,    (  , 

  (0, 6), (1, 5), (2, 4), (3,3), .      x + y = 6). 
           
   ,             

 . 
     

              
        ’    , 

         ,  
        
               
            .  

,    ,     2 ,   
           

     ,      (0, y)  (x, 0).  

. .    : 

2x – y = 2   (1) 

x + y = 4    (2) 

   1: y = 2x – 2   ,  x = 0  (1)  y = –2 
  y = 0  (1)  x = 1.    1    : (0, –2)  (1, 0) 

   2: y = 4 – x   ,  x = 0  (2)  y = 4  
 y = 0  (2)  x = 4.    2    : (0, 4)  (4, 0) 

 (2, 2)           2x – y = 2  
x + y = 4. 

          
   ,       

          
. 

 :  
         :  



 --------------------------------------------------------------------------         -----------------------------------------------------------------------  
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 O   ,      ,      
  .  

    ,        .  
   ,           

    .  
 

    ,         
 (  )  ,   . 

              
         . 

            
       . 

 
     ; 

         ,     
        ,     

      . 

          
,    : 

 

1.           . 
2.              1 

  .             
 . 

3.        . 
4.      3        

  ,      . 
 

. .     ,      

2x – y  2 (1) (1) y (2)
x y  4   2

2 y 2x 2
x (2x 2) 4

y 2x 2
x 2x 2 4

y 2x 2
3x 6

3 y 2x 2
x 2

 

4 y 2 2 2
x 2

y 4 2
x 2

y 2
x 2  

       
    ,      ,     

         .      
    ,          
               

       . 

           : 



 --------------------------------------------------------------------------         -----------------------------------------------------------------------  
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3x y 7
2x y 8

 

    ,         
        .      
  2x+ y    8,    2x+y      

,     8         
  : 

    y  –y       
   .       

   ,        
. 

           (  y,  y), 
          . 

       ,       
    . 

 
3x y 7
2x y 8

3x y 7 3x y 2x y 7+8 5x 15
2x y 8 2x y 8 2x y 8

 

 ,     5x 15 ,     
    x        y. 

            :  

2x – y  2 (1) y 1, 1
x y  4   2 (1) (2)

2x y 2
x y (2x y) 4 2

2x y 2
x 2x 4 2

2x y 2
3x 6

2x y 2
x 2

 

2 2 y 2
x 2

4 y 2
x 2

y 4 2
x 2

y 2
x 2

y 2
x 2

 

     : 

    
x 2
x y 5

 

   ,       .   , 
       x =2,        x    

2. ,     2,    x  2  : 

x 2
x y 5

x 2 x 2 x 2
2 y 5 y 5 2 y 3

 

 ,         .  

   :
 

3x y 7
x 2y 21

 



 --------------------------------------------------------------------------         -----------------------------------------------------------------------  
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   ,          
    .       . 

 1:           y  
          2. 

3x y 7
x 2y 21

 
2(3x y) 2 7 6x 2y 14
x 2y 21 x 2y 21

, 

 ,           y :  
(6x–2y) + (x+2y) = 14 + 21 

7x 35 x 5 x 5 x 5 x 5
x 2y 21 x 2y 21 5 2y 21 2y 16 y 8

 

 2:           x   
,          3. 

3x y 7 3x y 7 3x y 7
x 2y 21 3(x 2y) 3 21 3x 6y 63

 

 ,             
  x : 

3x y 7 3x y (3x 6y) 7 63 7y 56 y 8
3x 6y 63 3x 6y 63 3x 6y 63 3x 6y 63 

y 8 y 8 y 8 y 8
3x 6 8 63 3x 48 63 3x 15 x 5

 

           
: 

1.              
       ( . . 2x  2x,  3x  3x).   

,               
          . 

2.              
    1.          

   . 
3.          . 
4.         ,      

         . 
 

   
3x 2y 10
2x 2y 5

,     (x, y)   ; 

             
.           ,   

,   . 
        : 



 --------------------------------------------------------------------------         -----------------------------------------------------------------------  
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       : x 3y 5  
           : 5x y 15  

         : 
           :  

5x y 15   4x y 13  
          :  

5x y 15   3x y 1  
               

   : 5x y 15   2x 3y 19   

    : 
           . 
        . 
       ( ;).       

    . 
        . 
          ,   

       ,     
 . 

   
3x 2y 12
2x 2y 10

 

3x 2y 12 2y 12 3x y (12 3x) / 2
2x 2y 10 2y 10 2x y (10 2x) / 2

. 

 
y (12 3x) / 2 y (12 3x) / 2 y (12 3x) / 2 (1)
y (10 2x) / 2 y (10 2x) / 2 y (10 2x) / 2 (2)
12 3x 10 2x 12 10 3x 2x 2 x

.  

    x = 2     (1)  (2)   y = 3. 
      (x, y) = (2, 3) 

 
 

   
   :  

3x 2y 36
2x 4y 40

 
2x 5y 7
x y 2

 
2x 3y 18
x 2y 11

 
x y 2
3x 2y 5

 
2(x y) y 7
x 2y 2(x 1)

 
2 x 5y 8
3
2x 3y 0

 

0,6x 0,8y 1, 2
0,3x 0, 4y 0,8

    
3(x y) 5(x y) 2

2(x y) (x y) 1
   

x 5 2y 6
3

7 yx 0
5

    

1 1 2
x y 15
4 3 9
x y 5

 

    ,      : 

. 1: ( )x ( )y 4 2 , 2: 3: 2( )x ( )y 2 2    
(2, –3). 

. 3: ( 2)x ( 1)y 26   4: ( 4)x y 6    (2, 4).  
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      126 
75.

,

, 2022

 

 

44.        . 
            . 
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ˆ ˆ

ˆ ˆ
ˆ ˆ

0 ˆ ˆ ˆˆ 180
ˆ ˆ
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==========================   ,  ,   
  ,      ,     

  ,             
  ,        

.             
 ,     . 

 
            

   . 
               
   .        :  

 
1)          .  

2)   .         
 ,           

     . 

3)              
 . 

4)              
 .        ,    

    . 

5)              
           

 . 
           

           . 
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    ,         

  ,       .   
           

             
  . 

 
  

1)  2
5

       .  

    150 
.  

 
      ; 

 
A) 40         B) 90         ) 80         ) 70          E) 100 

 
2)      (314 × 28) + (314 × 22) + (50  ×314)     

: 

) 3.140       ) 31.400       ) 341.000       ) 341.100       )     
 
3)               

   49.      ; 
 

) 50   
) 48   
) 24   
) 25   
) 26   

 
 

  
1)              :   

330-33 = …….. × 33 

) 11        ) 10        ) 9        ) 8         )     
 
2)     197, 398, 932, 1293, 5476     ;  

) 197        ) 398        ) 932        ) 1293         ) 5476 
 

3)    100   ,   
1+2+3+4+…….+99+100,    5.050.     

       200    
; 

A) 10.100        B) 15.050        ) 15.150         ) 20.100        E) 21.500 
 

 



 -----------------             -------------  
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1)       100    200; 

) 100           ) 99           ) 98           ) 101           ) 200  
2)           : 824×10  

) 50.000       ) 40.000       ) 500.000       ) 150.000       ) 240.000 
 
3)           .    

    2 .          
     ; 

) 5        ) 1        ) 8        ) 35        ) 60   
 

    
 

 1 

 
 

 2 

 
 

 3 

 

:    ( )  150    . 

   :    1 =   ,    

 

:       ,     

      150 60=90. 

: ) 

:        314. 

   :       
   ,   314×(28+22+50)=314×100=31.400 

: ) 

:          
  ,         

       .    
  : 998×24    1.000×24   48. 

:       49. 

   :       49. 
         49,       24   

  25        26. 

: ) 



 -----------------             -------------  
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 1 

 
 

 2 

 

 3 

 
 
  

:      33. 

   :        330   33 
       . 

330 33=10×33-33 = 9×33.         9. 

:          
.       330-33=297     

  297   33. 
               

             
 . 

: ) 

:           . 

   :      0, 1, 4, 5, 6, 9.  
           ,   

5476. 

:      100        
        200   .  

   :     1+2+3+4+…….+99+100 
    101+102+103+ ……. +200. 

  101+102+103+ ……. +200=(100+1)+(100+2)+(100+3)+…. +(100+100).  
        1+2+3+4+…….+99+100  

 100 . 

            
2×5.050+100×100=10.100+10.000=20.100 

:            
1+2+3+ ….. +198+199+200  100      201  
1+200=201, 2+199=201, 3+198=201 ……….. . .   100×201=20.100 

: ) 



 -----------------             -------------  
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 1 

 
 

 2 

 
 

 3 

 
 

:          . 

   :     .    
      10    20.   9, 

      20 10.     100  
200            1    

 200 100  

: ) 

:       .  

   :         
  .         . 

    5     .     10.000  
   50.000        

    .  

: ) 

:          .  

   :       
   ,            

 . 

   )       1    2km. 

   )     1    2km   60   
 120km,         120km/h. 

  )  )        (  )  
    (  ). 

: ) 
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============================================================================== .

126

1. , 2. , 3. 4. , 5.
6. .

27=33 25=52 52 .

1/3 0,333333… 0,666666…=2/3 , 0,999999… =1
0,111111…=1/9.

5
5 (1,2,3,4,0) .

1, 2, 3 9,5 – 8,4 – 6,7 (1+9+5+2=2+8+4+3=3+6+7+1=17)

.

6 .

1 2 3 4 5 6
1

2

3

4

5

6

# 1 0 8 9 #
1 6 1 8 # 0
2 0 1 # 8 0
3 0 #
2 0 0 4 # 3

1 0 2 3 # 2
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