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ΘΕΜΑ 1      (4 ΜΟΝΑ∆ΕΣ) 

Α. Με χρήση  κανόνα De L’ Hospital  υπολογίστε το όριο 
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Β. Υπολογίστε τα ολοκληρώµατα: 
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Γ. Να µελετηθεί ως προς την µονοτονία η συνάρτηση 
1
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∆. ∆είξτε ότι µία γνησίως µονότονη συνάρτηση  έχει το πολύ ένα σηµείο µηδενισµού 

στο πεδίο ορισµού της. Ερµηνεύστε  γεωµετρικά τα ανωτέρω. 

 

ΘΕΜΑ 2      (4 ΜΟΝΑ∆ΕΣ) 

Α. Βρείτε το πεδίο τιµών της συναρτήσεως 
2, ( ) 5 6f f x x x= − + . 

 

Β. Με χρήση  θεωρήµατος Bolzano  δείξτε ότι η εξίσωση 3 3 0x x λ+ − =  έχει µία 

τουλάχιστον ρίζα στο διάστηµα [ ]0,  1 , για κάθε [ ]0,  4λ∈ . 

 

Γ. Έστω συνάρτηση :f →� �  µε (3) (5) (7) 0f f f+ + = . ∆είξτε ότι η εξίσωση 

( ) 0f x =  έχει τουλάχιστον µία λύση. 

 

∆. Έστω συνάρτηση 
2, ( ) 2 ln ,  0f f x x a x xβ= + + > . Βρείτε τους ,a β ∈�  ώστε η 

γραφική παράσταση της συναρτήσεως να έχει σηµείο καµπής το (1,5)A . 

 

ΘΕΜΑ 3     (2 ΜΟΝΑ∆ΕΣ) 

 Έστω συνάρτηση  
2, ( ) 3 ,  ,βf f x ax x aβ= − + ∈� . Υπολογίστε τους ,a β ∈�  ώστε η 

γραφική παράσταση της f να έχει στο σηµείο (1, 3)A −  εφαπτοµένη µε κλίση 3− . 

                                                                                                       

 

ΚΑΛΗ   ΣΑΣ  ΕΠΙΤΥΧΙΑ    ☺ 


