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ΘΕΜΑ 1    (6 Χ 1 = 6 ΜΟΝΑ∆ΕΣ) 

Α. ∆είξτε ότι η εξίσωση 
5 3

3 5 5 1 0x x x− + + =  έχει  µία   (i)  τουλάχιστον πραγµατική 

ρίζα   (ii)  ακριβώς πραγµατική ρίζα.  

 

Β. Να µελετηθεί ως προς την µονοτονία και να βρεθούν τα ακρότατα της, αν 

υπάρχουν, η συνάρτηση ( ) ( )2
, ( ) 2 1 ln 2f f x x x x= − − − − . 

 

Γ. Βρείτε την δεύτερη παράγωγο, τα διαστήµατα κυρτότητας – κοιλότητας και τα 

σηµεία καµπής, αν υπάρχουν, της 4 3 2
, ( ) 2 12 12 5f f x x x x x= + − + + . 

 

∆. Προκειµένου πραγµατοποιηθεί  πτήση απαιτείται συµµετοχή 100 τουλάχιστον 

ατόµων.  Αν δηλώσουν συµµετοχή 100 άτοµα, το εισιτήριο ανέρχεται σε 1.000  €, 

ενώ για κάθε επιπλέον άτοµο µειώνεται κατά 5€. Αν επιπλέον των 100 ατόµων 

δηλώσουν συµµετοχή x  άτοµα, τότε να: 

(i) βρεθεί η τιµή του εισιτηρίου   ως συνάρτηση του  x . 

     (ii) εκφρασθούν τα έσοδα από την πτήση ως συνάρτηση του  x . 

     (iii) βρεθεί ο ρυθµός µεταβολής  εσόδων, αν δηλώσουν συµµετοχή 120 άτοµα. 

     (iv) βρεθεί το πλήθος των ατόµων που πρέπει να δηλώσουν συµµετοχή, ώστε η 

εταιρεία να έχει τα µέγιστα έσοδα. 

 

Ε. Βρείτε τις κατακόρυφες, οριζόντιες ασύµπτωτες της 
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Στ. Βρείτε το όριο  
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ΘΕΜΑ 2    (1 + 1 = 2 ΜΟΝΑ∆ΕΣ) 

Α. ∆ιατύπωση, γεωµετρική ερµηνεία θεωρηµάτων Rolle, µέσης τιµής  διαφορικού 

λογισµού. 

 

Β.  ∆ιατύπωση, γεωµετρική ερµηνεία θεωρήµατος Fermat. Ισχύει το αντίστροφο του 

θεωρήµατος Fermat;  

 

ΘΕΜΑ 3   (1 + 1 = 2 ΜΟΝΑ∆ΕΣ) 

Α. Ορισµός, ιδιότητες αντίστροφης  συναρτήσεως µίας συναρτήσεως f .  

Β. Περιγραφή έννοιας ορισµένου ολοκληρώµατος  ( )
a

f x dx

β

∫  και ιδιότητες του. 

 

     ΚΑΛΗ     ΣΑΣ    ΕΠΙΤΥΧΙΑ  ☺ 


