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Η έννοια της διµελούς σχέσης 1

Ορισµός. Έστω τα σύνολα Α, Β
διάφορα του κενού συνόλου.

∆ιµελής σχέση από το Α στο Β,
είναι κάθε υποσύνολο σ του
καρτεσιανού γινοµένου Α×Β,
δηλαδή κάθε σ⊆Α × Β.

∆ηλαδή, διµελής σχέση σ από το
Α στο Β, είναι η τριάδα (Α, Β, σ).

Το σύνολο των x∊Α για κάθε
ένα από τα οποία υπάρχει ένα
τουλάχιστον y∊Β ώστε xσy,
λέγεται πεδίο ορισµού της
σχέσης.

Συµβολίζεται ως �(σ), δηλαδή
�(σ)={x∊Α: ∃y∊Β µε xσy }⊆A



Η έννοια της διµελούς σχέσης 2

Το σύνολο των y∊Β για κάθε
ένα από τα οποία υπάρχει ένα
τουλάχιστον x∊Α ώστε xσy
λέγεται πεδίο τιµών της σχέσης.

Συµβολίζεται µε ℝ(σ), δηλαδή
ℝ(σ)={y∊B:ヨx∊Α µε xσy}⊆ Β

Για το σ που λέγεται γράφηµα της
σχέσης, ισχύει

G ή σ = {(x, y):x∊A^y∊B µε xσy}
⊆A × B



Απεικόνιση διµελών σχέσεων 1



Απεικόνιση διµελών σχέσεων 2



Αντίστροφη διµελής σχέση

Αντίστροφη διµελής σχέση της
σ, είναι το υποσύνολο ��� του
καρτεσιανού γινοµένου Β×Α, που
έχει ως στοιχεία του τα
αντίστροφα των ζευγών του σ.

Συµβολίζεται µε �−1.

∆ηλαδή

�−1={(y,x):(x,y)∊σ⇔xσy}⊆Β×Α

• Ο τύπος �−1 της αντίστροφης,
προκύπτει από τον τύπο σ της
αρχικής, µε εναλλαγή των x, y

• Ισχύει ότι �(σ)=ℝ( �−1 ) και
ℝ(σ)=�(�−1)

• (x,y)∊σ⇔ (y,x)∊ �−1 ή xoy
⇔y�−1x



Απεικόνιση της αντίστροφης διµελούς σχέσης 1



Απεικόνιση της αντίστροφης διµελούς σχέσης 2



Ανακλαστική ή αυτοπαθής διµελής σχέση

• η σ είναι ανακλαστική αν και
µόνο αν ∀x∊A, xσx, ή
∀x∊A,(x,x)∊σ

• ισχύει ότι �(σ)=ℝ(σ)=A

• δεν είναι ανακλαστική, αν
υπάρχει τουλάχιστον ένα x∊A
έτσι ώστε xØx⇔(x,x)∉σ



Συµµετρική διµελής σχέση

η σ είναι συµµετρική, αν και
µόνο αν ∀x,y∊A µε (x, y)∊σ ⟺ (y,
x)∊σ ή xσy ⟺ yσx

δηλαδή

αν και µόνο αν, το συµµετρικό
(αντίστροφο) κάθε ζεύγους είναι
στοιχείο του γραφήµατος σ της
σχέσης

Π.χ. παραλληλία & καθετότητα
ευθειών



Μεταβατική διµελής σχέση

η σ είναι µεταβατική αν και µόνο
αν ∀x,y,z∊A µε (x,y)∊σ^(y,z)∊σ
⇒ (x,z)∊σ ή xσy^yσz ⇒ xσz



∆ιµελής σχέση ισοδυναµίας/ διάταξης

η σ είναι σχέση ισοδυναµίας στο
Α αν και µόνο αν είναι:

i) ανακλαστική, ∀x∊A , xσx

ii) συµµετρική, ∀x,y∊A µε xσy ⇔
yσx.

iii) µεταβατική, ∀x,y,z∊A µε
xσy^yσz ⇒ xσz

η σ είναι σχέση διάταξης στο Α αν 
και µόνο αν είναι:

i) ανακλαστική, 

ii) αντισυµµετρική 

ii) µεταβατική



Όταν η διµελής σχέση είναι συνάρτηση

• Από κάθε στοιχείο του 1ου

συνόλου φεύγει βέλος και είναι
µοναδικό

Ορισµός

Συνάρτηση από το σύνολο Α στο
σύνολο Β είναι µία διαδικασία µε
την οποία κάθε στοιχείο του
συνόλου Α αντιστοιχεί σε ένα

ακριβώς στοιχείο του συνόλου Β



Μόνο το σχήµα 1 παριστάνει συνάρτηση



Αµφιµονοσήµαντη ή αµφιµονότιµη ή 1 – 1  
συνάρτηση

Ορισµός

Για κάθε x1, x2 που ανήκουν στο
πεδίο ορισµού µε x1≠x2 έπεται y1≠ y2

Ισοδύναµος ορισµός

Για κάθε y1, y2 που ανήκουν στο
πεδίο τιµών µε y1= y2 έπεται x1= x2

Αντιθετοαντιστροφή

Αν (Λ�Γ) τότε (Γ΄�Λ΄)
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Όχι 1 – 1 συναρτήσεις
(διότι υπάρχουν διαφορετικά x που πάνε στο ίδιο y)



Παρατηρήσεις για την 1 – 1 συνάρτηση



Η αντίστροφη συνάρτηση



Η εκθετική συνάρτηση είναι αντίστροφη 
της λογαριθµικής συνάρτησης



Ισότητα των συναρτήσεων
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Άρτια και περιττή συνάρτηση



Π.χ. άρτιων συναρτήσεων
(τα αντίθετα x πάνε στο ίδιο y)



Π.χ. περιττών συναρτήσεων
(τα αντίθετα x πάνε σε αντίθετα y)


